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अÚयाय 1: वाèतͪवक संÉयाएँ (Real Numbers) - नोɪस 

1. अकंगͨणत कȧ आधारभूत Ĥमेय (Fundamental Theorem of Arithmetic) 

Ĥ×येक भाÏय सÉंया (Composite Number) को अभाÏय संÉयाओं (Prime Numbers) के एक गुणनफल 
के Ǿप मɅ åयÈत (गुणनखंͫडत) ͩकया जा सकता है। यह गुणनखंडन अɮͪवतीय होता है। 

 भाÏय संÉया: िजसके 2 से अͬधक गुणनखंड हɉ (जसैे: 4, 6, 8, 9, 10...)। 

 अभाÏय सÉंया: जो केवल 1 और èवयं से ͪवभािजत हो (जैसे: 2, 3, 5, 7, 11...)। 

उदाहरण: 120 का अभाÏय गुणनखंडन: 

120 = 2 × 2 × 2 × 3 × 5 = 2ଷ × 3ଵ × 5ଵ 

2. HCF और LCM £ात करना (अभाÏय गुणनखंडन ͪवͬध) 

 HCF (महƣम समापवत[क): सÉंयाओं मɅ Ĥ×येक उभयǓनçठ (Common) अभाÏय गणुनखंड कȧ 
सबसे छोटȣ घात का गुणनफल। 

 LCM (लघुƣम समापव×य[): सÉंयाओं मɅ संबɮध Ĥ×येक अभाÏय गणुनखंड कȧ सबसे बड़ी घात 

का गुणनफल। 

दो सÉंयाओं के ͧलए मह×वपूण[ सğू: 

HCF(𝑎, 𝑏) × LCM(𝑎, 𝑏) = 𝑎 × 𝑏 

(यानी, दो सÉंयाओं का गुणनफल उनके HCF और LCM के गुणनफल के बराबर होता है) 

उदाहरण: 6 और 20 का HCF और LCM ǓनकालɅ। 

 6 = 2ଵ × 3ଵ 

 20 = 2ଶ × 5ଵ 

 HCF: 2ଵ = 2 (छोटȣ घात) 

 LCM: 2ଶ × 3ଵ × 5ଵ = 4 × 3 × 5 = 60 (बड़ी घातɅ) 

3. अपǐरमेय संÉयाओं का पनुħ[मण (Revisiting Irrational Numbers) 

ऐसी संÉया िजसे ௣
௤

 के Ǿप मɅ नहȣं ͧलखा जा सकता (जहाँ 𝑝, 𝑞 पूणाɍक हɇ और 𝑞 ≠ 0। 

 उदाहरण: √2, √3, √5, 𝜋, 0.101101110 … 

Ĥमेय (Theorem): यǑद 𝑝 एक अभाÏय संÉया है और 𝑝, 𝑎ଶ को ͪवभािजत करता है, तो $𝑝, 𝑎$ को भी 
ͪवभािजत करेगा। 

ͧसɮध करने का तरȣका (Contradiction Method): 

परȣ¢ा मɅ अÈसर पछूा जाता है: "ͧसɮध कȧिजए ͩक  √2 एक अपǐरमेय संÉया है।" 
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इसमɅ हम पहले उसे पǐरमये मानते हɇ और अंत मɅ अपनी कãपना को गलत ͧसɮध कर देते हɇ। 

4. पǐरमेय और अपǐरमेय सÉंयाओं का ͧमĮण 

 एक पǐरमेय संÉया और एक अपǐरमेय संÉया का योग या अंतर हमेशा अपǐरमेय होता है। 
(जैसे: 3 + √2) 

 एक शूÛयेतर पǐरमेय संÉया और एक अपǐरमेय संÉया का गुणनफल या भागफल हमेशा 
अपǐरमेय होता है। (जैसे: 3√5या ଻

√ଶ
) 

उदाहरण: ͧसɮध कȧिजए ͩक 3 + 2√5 एक अपǐरमेय संÉया है। 

माना 3 + 2√5 =
௔

௕
 (पǐरमेय) 

2√5 =
𝑎

𝑏
− 3 ⇒ √5 =

𝑎 − 3𝑏

2𝑏
 

चूँͩक ௔ିଷ௕

ଶ௕
 पǐरमेय है, इसͧलए √5 को भी पǐरमेय होना चाǑहए, लेͩ कन हम जानते हɇ ͩक √5 अपǐरमेय है। 

अतः 3 + 2√5 अपǐरमेय है। 

 


